APUNTE 1- Tecnicatura Programacion Superior

.COMO RESOLVEMOS ECUACIONES O INECUACIONES?

Necesitan tener estrategias de resolucion claras y ejercitadas para aplicarlas
cuando sea necesario.

ECUACION LINEAL E INECUACION LINEAL

a) axtb=0

b) ax+b > 0 (Podemos utilizar los siguientes simbolos de desigualdad: < (menor),
< (menor o igual), < (mayor),>= (mayor o igual)

Estrategia de resolucion: despejar x ;Como?
En la practica realizamos el despeje de x realizando pasaje de términos y factores.
Por ejemplo:
2x+3=x-5<2x-x+3+5=0=x+8=0=x=-8

c¢) Si tenemos una inecuacion lineal también vamos a despejar x, teniendo en cuenta las
propiedades de la desigualdad que se cumplen en los niimeros reales.

acR,beR,ceR
1)Si a<b entonces a+c < b+c
2) Si a<b y c>0 entonces a.c <b.c
3) Si a<b y ¢<0 entonces a.c > b.c
Por ejemplo:
2X-3>4x+2 < 2x + (—4x) =3+ (-2) > 4x + (—4x) + 2+ (-2)
-1

<:>2x—4x—3—2>0<:>—2x—5>O<:>—2x—5+5>+5<:>—2x._71<5.7

5
S =
2

Se aplicaron las propiedades 1) y 3)
Por supuesto que se despeja x en forma practica, solamente escribimos los términos que
necesitamos sumar o nimeros que necesitamos multiplicar en el segundo miembro.

Ecuacion e inecuacion cuadraticas

a) ax’+bx+c =0 ax*+bx-+c > 0 (cualquier simbolo de desigualdad es vélido)

Para resolver una ecuacion cuadratica utilizamos la formula resolvente para obtener los
ceros o raices
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B —b + Vb2 — dac
N 2a

X

Ejemplo 1)

(x+1)>-3(2x+1)=4
SE+D.(x+D)-6x-3-4=0 x> +x+x+1-6x-7=0=x>—4x-6=0

a=1 b=4 =6

—(-4) £4/(-4)* -4.1.(-6 + +
L TCNEA AL6) _4xa0 422410, oo
2.1 2 2

INECUACION CUADRATICA: ax*bx+c >0
(Como la resolvemos en forma practica?
Tenemos en cuenta los signos en una multiplicacion.

+A=+ -.-=+
+-=- - +=-

Por lo tanto, para aplicar la regla de signos debemos tener un producto de factores.
La expresion en el primer miembro de la desigualdad es un polinomio de grado 2

completo ax*+bx+c, el segundo miembro es cero. Lo factoreamos. ;Como?

ax>+bx+c = a (x- x1). (- X2) siendo X1 y X2 los ceros o raices que las hallamos con la
formula resolvente de una ecuacion cuadratica.

Ejemplo 2)
X2 —4x—620 < (x—(2+10)).(x—(2-+/10)) 20
O sea, el producto de los dos factores puede ser positivo o cero

Para que sea positivo los factores pueden ser ambos positivos o0 ambos negativos.

FORMA PRACTICA (siempre el sesundo miembro igualado a cero)

Podemos organizar la informaciéon que vamos a obtener em una tabla o recta
numérica.
1) Ubicamos los ceros o raices de la ecuacion cuadratica. En esos valores el producto
da 0.
2) Analizamos los signos de la multiplicacion en los tres subconjuntos en los cuales
3) Nos queda dividida la recta en tres subconjuntos (sectores). Consideramos un
valor cualquiera en cada subconjunto y evaluamos su signo en la expresion

(x = (2+/10)).(x — (2 -/10))
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x<2-4/10 210 < x<2+4/10 x>2+\/ﬁ)

! |
Positivo (+) Z—m Negativo (-) 24 \/F) positivo (+)

Solucion= (-0, 2—10]U[2 + 710,40)

OTRAS FORMAS PARA RESOLVER LAS ECUACIONES DE GRADO 2

Para poder resolver una ecuacion cuadratica incompleta aplicamos la propiedad.

Vx? =y

—-2x?+3=0

-2X2=-3<:>—2+(—2)-x2:—3+(—2)<:>xz:§<:>\/x_2:\/E:|x|:\/E ;x:\/E oxz—\/E
2 2 2 2 2

RESOLVEMOS LA ECUACION DE GRADO 3

c) x> +2x? =0

Observamos que podemos factorear y aplicar la propiedad:
Si a. b=0 entonces a=0 6 b=0

Sacamos factor comun x>

X}(x+2)=0 < x> =0 6 x+2=0 < x=0 6x=-2

RESOLVEMOS LA INECUACION DE GRADO 3

X +2x2 >0 2 (x+2)>0
FORMA PRACTICA (siempre el segundo miembro igualado a cero)
1) Obtenemos los ceros o raices de cada factor: x>=0 6 x=- 2

2) Ubicamos los ceros o raices de la ecuacion cuadratica. En esos valores el
producto da 0.

3) Analizamos los signos de la multiplicacion en los tres subconjuntos en los cuales
queda divida la recta. Elegimos cualquier valor numérico (por ejemplo: 3, -1y
3) en cada subconjunto y evaluamos la expresion x* +2x* > 0

x<-2 -2<x<0 x>0
| I
Negativo x=-3 -2 Positivo x=-1 0  Positivo x=3
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Escribimos el conjunto solucion:

S=(-2;0) U (0;+)

INECUACION FRACCIONARIA

x_
3x+2

>0 ;Coémo podés resolverla?

Procedemos de acuerdo con un razonamiento l6gico.
Si tenemos una division que nos tiene que dar un resultado positivo tenemos dos
posibilidades:
1) Que el numerador y denominador sean ambos positivos
O que:
2) el numerador y denominador sean ambos negativos

Podemos resolver la inecuacion en FORMA PRACTICA
a) Buscamos los ceros del numerador y del denominador

x-1=0 =>x=1

3x42=0 = x = _72

C -2 L o
Si ubicamos x=1 y XZT en una recta numérica, nos queda dividida en tres

subconjuntos. Analizamos que signo toma la cuenta de dividir en cada subconjunto:

1) Para valores de x> 1 (consideramos cualquier nimero mayor a 1, por ejemplo, x=2.
2-1

2+2

tanto, para cualquier valor de x mayor a 1, la cuenta de dividir sera siempre positiva.

. 1 .
Realizamos la cuenta con ese valor. = g o0 sea, nos da un valor positivo. Por lo

2) Para valores de x comprendidos entre _72 y 1. O sea _Tz<x<1. Por ejemplo,

-1
3-0+2

. : 1
podemos considerar x=0. Realizamos la cuenta con ese valor. = - 0 sea, nos

. . -2
da un valor negativo. Por lo tanto, para cualquier valor de x comprendido entre 3 y1

la cuenta de dividir sera siempre negativa.

3) Para valores de x< _72 Consideramos por ejemplo x= -1. Realizamos la cuenta con

ese valor % =20 sea nos da un valor positive. Por lo tanto, para cualquier
(=D +

-2 o . .o
valor de x menor a, EY la cuenta de dividir sera siempre positiva.
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Positivo x= -1 (5 Negativo x=0 1 Positivo x=2

Como estamos buscando valores de x que arrojen un valor positivo de la cuenta de
dividir, nos quedamos con los siguientes intervalos que formaran nuestro dominio.

5- [_ w,%zj O (L 40)

ECUACIONES E INECUACIONES CON VALOR ABSOLUTO

Ejemplo 1:

|-2x+1|=3 sabemos por definicion de valor absoluto que:

-2x+1 =3 6 -2x+1= - 3 y despejamos la x.

Ejemplo 2:

- |-4x-1|-3=5x. Debemos tener presente que para aplicar la definicién de valor absoluto
en el primer miembro solamente debemos tener la expresion afectada por las barras de
modulo:

—|—4x—-1]-3=5x—>—|—-4x—-1|=5x+3 > |-4x - 1| = —(5x + 3)

Ahora extraemos las barras de médulo considerando que la expresion encerrada entre las
mismas puede ser POSITIVA O NEGATIVA

—4x—1= -5x—3 0 —4x—-1= —(-5x—-3)

Resolvemos ambas ecuaciones lineales y lo importante para determiner la solucion es
VERIFICAR

PARA LAS INECUACIONES:

Utilizamos las propiedades notables

M<ke-k<x<koxe|-kk]
2 x| <k & —k <x<k < xe(-kk)

.

<2 -2< il

Por ejemplo:

<2< >-2y

x—1 x—1 x—1 x—1
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Resolvemos cada una de las inecuaciones fraccionarias aplicando la FORMA
PRACTICA (siempre igualado a cero el segundo miembro)
x—Z(x—l)>0<:>x—2x+2> —x+2

>—2<:>L+2>0<:> 0e——>0
x—1 x—1 x—1 X X

1) Buscamos ceros o raices del numerador y denominador

-x+2 =0 —>2=x

x=0
2) Ubicamos en una recta numérica
x<0 | 0<x<2 ;x>0
| |
x=1 ZEV*2_ 59 x=1 X2, 3 x=3 B*2_-I
-1 1 3 3
NEGATIVO POSITIVO NEGATIVO

Estamos buscando valores de x que hagan que nuestra cuenta nos dé un

X
resultado positivo (o sea mayor a cero). Esos valores se encuentran en los intervalos:
(=030) W (25+00)

X X x—(x-1) x—x+1

<2 -2<0& <0<:>—<0<:>l<0
x—1 x—1 x—1 X X

1) Buscamos ceros o raices del denominador (obviamente del numerador no porque es 1)
x=0
2) Ubicamos en una recta numérica

x<0 | x>0
T
Lo o x=1 14
-1 1
NEGATIVO POSITIVO

—x+2 p
nos dé un

Estamos buscando valores de x que hagan que nuestra cuenta
X

resultado negativo (o sea menor a cero). Esos valores se encuentran en el intervalo:
(=030)

X

(Como escribimos finalmente los valores de x que cumplen la condicion dada: <2?

X —

X . . e
<2 nos indica a través de

Debemos tener en cuenta que la expresion Ll >-2 y 1
X = X =

“y “que debemos hallar la interseccion entre los intervalos hallados:

(—o0;0) U (2;+90) N (—00;0) = (—o0;0) = Solucion



